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UM NOVO CICLO

A edigio deste niimero, o décimo terceiro, da Revista,
"Educagio e Tecnologia” coincide com o alvorecer de um novo ciclo
da vida do Instituto Politécnico da Guarda.

"0 homem e a hora sdo um s6/ quando Deus faz e a histéria é
feira", como escreveu o poeta. E nds nio esquecemos os vectores da
comjuritura em que nasceu este projecto, hoje concretizado nas suas
princioais e visfveis vertentes. Assumimos os desafios, nio
pactudmos com o tempo e com a burocracia, afirmdmos uma postura
e uma dinfimica proprias, alimentadas no empenho em implementar o
ensino superior politécnico nesta zona.

Uma institui¢iio de ensino superior vale, desde logo, pela
capacidade de resposta iis reais necessidades da juventude, da regido e
do Pais, bem como pela sua credibilidade cientifica e pedagégica, pela
qualidade e rigor dos cursos que ministra. E para certificarmos que a
nossa ideia estava, desde o inicio, correcta, bastaria para tanto
atentarmos nas percentagens das candidaturas aos cursos aqui
leccionados e outrossim na nossa actual realidade.

Evidentemente que isto, para além das instalagdes necessdrias,
passou, também, pela disponibilizagdo de um bom corpo docente,
estdvel, participativo neste projecto colectivo, e igualmente pela
existéncia de um corpo técnico e administrativo eficaz, agente
interventor assente nas potencialidades das tecnologias postas a sua
disposicdo; passou, igualmente, pela continua reafirmacio da
qualidade e pela afirmagfio de um espirito de escola.

Para se ter percorrido esta caminhada foi preciso ser "Claro em
pensar, e claro no sentir, | E claro no querer;" como bem disse
Pessoa.

Hoje o Politécnico da Guarda ¢é uma referéncia em termos
nacionais, com o seu projecto de Estatutos ji concluido e prestes a
deixar o regime de instalagiio. Abre-se, deste modo, um capitulo novo
na vida deste estabelecimento de ensino superior que continuard a
afirmar a sua divisa "scientia lucet omnibus".

Jodo Raimundo
Presidente da Comssio Insialadora
do Instituto Politéenico da Guarda



DISCRIMINACAO DE PRECOS NO
MERCADO MONOPOLISTA: uma
aproximacao a realidade.

M® José Valente”

1. INTRODUCAO

@Quando se [ala em Mbdnopélic ou em Mercado Monopolisla
ndo ha dislingao entre a Empresa e a Indusiria (Seclor). A ser
assim, a Empresa € a Indasiria e nio se verilica concorréncia.
Nesle cenario a curva da Procura Agregada dirigida a Indusiria
serd a Procura dirigida 4 Empresa; enldao a Procura dirigida a
Empresa monopollsta terd as mesmas propriedades que a Procura
Agregada num Mercado de Concorréncia Perleita.

Nesla perspecliva, ler-se-a que as quanlidades de vendas da
empresa monopolista serdo fungao simples dos pregos (por ela
lixados), assim:

q = [{p), com d%‘)h:o (1)

Como a curva da Procura, supostamenie, lem uma tinica
fungao inversa, o prego pode ser expresso como [uncio simples da
quantidade:
dp

p = lig). com dq

<( ©)

Daqui se pode inlerir que a maior diferenca entre umni
monopolisla e uma pequena empresa em concorréncia perfeita
tem a ver com o pre¢o do monopolista, o qual desce quando as
vendas aumentani, A pequena empresa, em concorréncia perfeila,

*TrolAdpmla na BSTG
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compele-lhe aceilar os precos como um parameiro, maximizando
o lucro por via de ajustamentos ao nivel da producao: ao
monopolista a variacio dos niveis de producio ou dos pregos é um
recurso pleno para a maximizagdo do lucro. E evidente que o
monopolista ndao pode lixar, de l[orma independenie, as duas
variaveis (preco e nivel de produgio); uma vez que o seun
preco/(nivel de produgdo) €, unicamente, delerminado pela curva
da Procura, depois de seleccionado o nivel de producgao/(preco). A
combinacio preco/quantidade que maximiza o lucro € invariante
relativamente A escolha da variavel independente,

2. MAXIMIZACAO DO LUCRO.

O principio da maximizag¢ao do lucro, para o monopolisia, é
o mesmo das empresas em concorréncia perfeita. Ou seja
prelende-se Max m (Max. Lucro), o mesmo é dizer Max(R-C) (3),
em que R = Receilas e C = Cuslos. Alingir esle objectivo vai exigir
as seguintes condicdes:

i} 1* Ordem
drR dC
T=0<=>R-C=0 <= R‘:C'<=>H <dq [£1]

ii) 2" Ordem
e c=> R'-C'<0 «=> R'<C'<=>
d2rR d%c

dq2 < dq2 ©)

<=>

A condicio de primeira ordem do problema de Maximizaciao
do Lucro permile alimmar que o monopolista delernmina o
montanle da sua produgio no penlo em que os Cuslos Marginais e
Receilas Marginais se igualizam. Facilmenle, se conslala ser esle
o comporlamento das Empresas em Concorréncia Perleita.
Porém, a diferenga exislentle entre as [unc¢ées de Receila Total do
monopolista e da empresa em concorréncia perfeila delerminam
alleragdes em comportamenlos, que ja verilicamos serem
idénticos.

Fixemo-nos, assim, na Receila Tolal, que é [unc¢do dos
precos € das quantidades: RI=pa, 6)
a partir da RT ha que deduzir a Rm (Receila marginal):

_.,dqa _dp
Rm—pdq+dpq (7)

130



Aconlece que, numa empresa em concorréncia perieita, a
Receila Tolal (RT) varia, apenas, em {unc¢do da quantidade (q); ja
que sendo "price-laker” s lhe resta ajustar as quantidades. Neste
caso,

dRT
Rm = aq - p.

Produz-se, enldo, no ponlo onde Cm = Rim = p. No entanlo, para
uma empresa monopolisla o prego deixa de ser um paramelro
para passar a ser uma varidvel, conlorme (2). Assima Rm= p +
+ (% q. com C%I?_l < 0. Dai, decorre que R < p. Consiala-se que a
Procura linear ¢ a Receila Marginal se apreseniam baslanle se-
melhantes. Para uma melhor ilustragac deste laclo, suponha-se
que: p=a-bq, enldo RT = aq - bq2 e Rm = a - 2bq, verilica-se,
pois. que o lermo independenle {a}. nas equagdes da Procura e da
Receila Marginal, ¢ o mesmo e que o declive da Rm é o dobro do de
p (-b e -2b. respeclivamente ). Gralicamente, Procura e Receila
Marginal (ém um ponto comum sobre o eixo das ordenadas, é (a) e
a Rm aparece com um declive mais acenluado, o dobro do da
Procura, como se observa a seguir:

L §
a

T

pO

Rm

-
0 qo0 A Xd

A parlir da leilura gralica. pede dizer-se que para a
combinacao prego/quantidade (pg.qo). a Receila Total é dada pela
area [OpgTqpl. ou ainda pela area [OaSqp] que se situa abaixo da
curva de Rm, em suma esla-se a dizer que

q
RI= [(a - 2bq)dq = aq - bg?
0

Esle resultado generaliza-se, também, as [ungées de Procura nio
linear, genericamenle pode escrever-se:
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q
d
RT= J.(p+qd—fl)dq=m ®
0

3. MONOPOLIO: DISCRIMINACAO DE PRECOS
DE 3°GRAU

A discriminacdo de pregos ocorre sempre gue a mesma
mercadoria € vendida a mais do que um prec¢o. As condi¢cses
necessarias para que um monopolisia pralique precos diferentes
para a mesma mercadoria sio;

(a) Existéncia de classes de consumidores dilerenles, em
lungio dos valores das elasticidades procura-prego directas.

{b) Dislincdo das classes de consumidores, em [uncéio das
elaslicidades, a qual pode derivar de rendimentos dilerentes, de
gostos distinlos ou, ainda, de diferenles avaliactes dos bens
subslilulos.

{c) Estanquicidade dos mercados, diliculdade das
mercadorias serem transleridas de uma classe de consumidores
para oulra. Auséncia de. um possivel, desvio de comércio.

Sempre que um monopolista pralica discriminacio deve ser
capaz de responder a duas quesloes: qual o nivel de proeducio que
deve aleclar a cada mercado/[classe de consumidores)?; qual o
preco que deve fixar em cada mercado/(classe de consumidores)?.

Para se conseguir resposla para esias duas quesioes, vai-se
comecar por considerar que o monopoelisia, ji, decidiu o valor da
sua producdo Llolal, apenas desconhece as quantidades a aleclar a
cada um dos mercados (os quais sdo.suposlamente, dois). Ora, em
cada mercado hd uma curva da Procura, o mesmo é dizer que se
podera derivar para cada um deles uma curva de Receila Marginal.
Na posse das Rm. o monopolista maximizard o seu lucro
aleclando a produgao tolal pelos 2 mercados de orma a que a
Receila Marginal num dos mercados seja igual a do oulro
mercaco.

Consideremos, agora, o caso mais realisia onde o
monopolisia também lem que decidir a producio total . Nesle caso
o monopolisia lem gue olhar para os Cuslos tal como para a
Procura. Escolherd o nivel de Producao no ponto em que o Custo
Marginal do monopolista. relalivo a produgio tolal, é igual a
Receita Marginal comum aos dois mercados. Para melhor
compreensao, observe-se a figura 2:
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D) e Dg represeniam as curvas da Procura, respeclivamente
no mercado 1 e no mercado 2; R] e Ry representam as Receilas
marginais do mercado 1 e mercade 2, respeclivamente; Cm
represenia a curva de Cuslo marginal. O moncopolista para
delerminar a producio lolal comega por somar horizonlalmente
Rj e Ry e oblem a curva Z. Esla curva mostra para cada nivel de
Receila marginal a producio {olal necessiria, caso a Receila
Marginal em cada mercado seja mantlida ao mesmo nivel. A
producio 6plima é-nos dada pelo ponle da curva Z que inlersecla
a curva de Cm, uma vez que o Cm deve ser igual ao valor comum da
Rm em cada mercado. A ser assim a empresa produz OQ unidades e
vende OQ1 unidades no mercado 1 e OQ9 unidades no mercado 2,
aos precos OP] e OP2, respectivamenle,

Analilicamente ter-se-i que o lucro (n) &

n=p1q1 + p2q2 - Clq.

em que p1qt = RT1: p2q2 = RT92 e Clg) = CT. sendo RT] e RT2 a
Receila Tolal no mercado 1 ¢ no mercado 2, respeciivamente e CT

o Cuslo Tolal.
A maximizacdo do lucro conduzir-nes-i as seguintes
condicoes de 1* ordenu

de dpigqr  dClg)  dpigr  dClg) dq

dqy ~ dqg; " dqy T dgqy T dq dqp
_ dpar dClg) _
~ dag dq ~

dr_ dppge  dClg) _ dp2az  dClg dq _
dg2 = dq2 " dgz T dg2 " dq dgg "
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dpp _dC@ _
dq2 dq —

o que permile dizer que p é maximo quando

dpiqr _ dpaz  dCl)
dqpy =~ dgz2 ~ dgq

por outras palavras Rmj = Ring = Cmfl)
As condicoes de segunda ordem exigem que 0s menores
principais do delerminante Hessiano:

Rp"-C" You
" Ry'-C’

sejam, alternadamente, de sinal conlrario, comeg¢ando com sinal
negalivo. Ou seja;

R"-C"<0 : (R]"-CIRy"-CY-(C12>0 R"'y - C" < 0. Deslas
condi¢des pode-se concluir que a Receila Marginal em cada
mercado, deve aumentar menos. rapidamente, que o Cuslo
Marginal para o nivel de producio como um todo.

4. DISCRIMINACAO PERFEITA DE 1°GRAU

Cada ponto sobre a curva de Procura traduz o prego unico,
mais elevado. que os consumidores eslio dispostos a pagar para
as quantidades de produto correspondentes. Alguns consumidores
eslariam mais disposlos a pagar do que a renunciar ao consumao
dessas mercadorias. A ser assim eles ganham um excedenie de
consumidor para um sistema de precos Unicos. Para simplificar
pressuponha que o eleilo rendimento € zero. faclo que conduz a
que as curvas da Procura Marshalliana ¢ da Procura Hicksiana
coincidani, entio o excedente do consumidor € igual a drea abaixo

i tlpy q; dpy
A partir di Rmy = py o+ o s poxdesse eserever R = pril o« - Jousein Rmy = ppll -

degy Iy ey

1
. Tl. Generahanslo ao mereado 2 1em se Rmy = pyll - E Losendo uy e py as clasicidades
procura-preca chredla no mercado e no mereado 2, respeclivamente A condicao de 1% ordem
1

). elan resultando
n2

1
petmiLe eseraer ppil - iTi b= pull -
1
1o _—
1L I
PR T
ng
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da curva da Procura menos a quaniidade que os consumidores
pagam pela mercadoria.

O monopolista perfeilamente discriminador (eria que ser
capaz de subdividir o seu mercado, de tal forma que [osse capaz de
vender cada unidade sucessiva de mercadoria ao preco a que os
consumidores eslariam dispostos a pagar. Nesle caso, o
monopolista retira para si a [atlia correspondente ao excedente do
consumidor ¢ porlanlo a sua Receila Tolal é a area abaixo da

q q

curva da Procura: [ Flqldq e olucrovem = [ Flgldq - C(q).
0] 0

A maximiza¢io do lucro leva-nos para a seguinle condicio de
1" ordem:

dr _ . el — _ -
i = Flg) - Clg) = 0 <=> F(q) = CIq),

0 que permile alirmar que o monopolista perfeilamente
discriminador maximiza o seu lucro quando produz ao nivel em
que a curva de Cuslos Marginais intersecta a curva da Procura. A
condicao de 2* ordem,

2
C‘f—; = Flg)- C'q) < O,
q

exige que o declive da curva da Procura seja menor que o declive
da curva de Cuslos Marginais. o

A discriminacio de 1% rau é um limile teérico, nunca
atingido, ja que praticar esle lipo de discriminacdo de precos
implicaria conhecer as Procuras individuais de cada consumidor
e ajuslar os precos a cada vuma das elaslicidades Procura
individuais. Na realidade as empresas so conseguem estimar as
elaslicidades da Procura Individual a parlir de dados recolhidos
sobre o grupo a que um individuo pertence. Talvez, o mais
proximo deste tipo de mercado seja 0 negociante de camelos do
Norie de Alrica, que, com muilos anos de experiéncia, procura
adivinhar quanto é que o comprador eslaria disposlo a pagar.
Para tal serve-se de uma Lécnica que consisle na interprelacgio do
geslo mais incongruenle e do movimento de olhos, por mais
fortuilo que seja, para [lixar o pre¢o, e mesmo assim pode nio
conseguir conciliar a sua avidez com o preco do camelo.

5. DISCRIMINACAO DE PRECOS DE 2°GRAU

A discriminagdo de 2° grau ocorre quando o monopolista
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vende quantidades dilerentes de produlo a pregos dilerentes. No
entanto qualquer comprador que prelenda a mesma quantidade
de produlo paga o mesmo preco. Idenlilica-se esle lipo de
discriminagao com os desconlos em quantidade. Esta [orma de
discriminagio € vulgarmenie ulilizada no mercado de bens de
ulilidade Publica; por exemplo, o preco por unidade de
eleciricidade. Uma empresa monopolista que fixe precos em
funcéo da quantidade vendida, utilizando um sislema de desconto
em quantidade estd a praticar discriminagéo de pregos de 2°grau.

Para ilusirar este caso, suponha uma Companhia de
Eleclricidade que pralica um preco {pp) para as primeiras
quantidades consumidas (até OX unidades), um pre¢o p] para
qualquer quanlidade acima de OX unidades de Kw/més mas
inlerior a OY unidades de Kw/meés e [ixa, ainda, um preco médio
p2 para quantidades superiores a OY e inleriores a OZ. Assim:

r'\

p

p2‘§
NN
AN

0 X Y zZ

Caso ndo se [izesse discriminagiao de precos a Receila Total do
monopolisla seria RT = [Op2AZ], para 0Z unidades vendidas.
Porém, se a discriminagic [osse leila, de acordo como supra-
-referido, passar-se-ia a uma RT = [0poCX] + [0p1BY] + [Op20Z).
Verilica-se, claramenie, que o lucro do monopolisla aumenta
num cendrio de discriminacio de precos, ja que se consegue
reduzir o excedente do consumidor a cusla da sua transferéncia
para a Receila do monopolista.

6. DISCRIMINACAO DE MERCADOS COM O
MESMO PRECO.

Finalmente, pode acontecer que se consiga segmenlar o
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mercado em diferentes calegorias de consumidores, em [uncao das
elasticidades-procura e, alé, distinguir esses segmentos de
mercado, no entanto podem ndo exislir barreiras entre esses
segimenlos de mercado. A pritica de precos dilerentes em cada um
dos segmentios de mercado lorna-se uma estralégia negli-
genciavel, do ponlo de visia da maximizac¢do do lucro do mono-
polista.

Suponha que sendo possivel idenlificar dois mercados se tem:
Pz =a - bQ, e Pp = A - BQp. respectivamenie a procura no mercado
A e a procura no mercado B; sendo P, e Pp 0s precos no mercado A
e no mercado B, respeclivamenle e Qa ¢ Qp as quantidades
respectivas nos dois mercados A e B. Uma vez que os mercados
nio sio eslanques, entdao Pg = Ph = Pg, ou seja o prego praticado
pelo monopolista € igual nos dois mercados. Quanto a quantidade
Lotal, Qg. val resullar da quantidade vendida no mercado A € no
mercado B - Qg = Qa + @b. Enlreianto, o monopolista para
maximizar o lucro vai produzir no ponlo onde Rm = Cml. Nesse
ponto. pode acontecer que o monopolisia lenha inleresse em
vender, apenas, num mercado ou, enldo, seja indiferente aos dois
mercados.

Esta situacao pode ser ilustrada gralicamente, assim;

Daqui se pode inferir que, quando o preco se silua enire a e A
(A < pg < a), apenas, se vende no mercado B. Ja, para pregos
inferiores a a (pg < a). 0o menopolista vende nos dois mercados.
Concretlizando, pode dizer-se que;
A-a A-a
sepp=a => a =0 A Qp = <= Qg =g

- A-a 3
neste cemirio, quandoe Qg » g osta-se a vender nos dois
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A-a |
mercados e quando Qg < B S0 se vende no mercado B. Torna-

-se, enldo, imporlanle delerminar as Receilas marginais em cada
uma das siluag¢des. Assim:

A-a aB + Ab Bb
Qg>"p = Rm=—g 5 -25,p%

A-a

Qg < => Rm = A- 2BQg

A posicao de maximizacio do lucro exige que Rm = Cm, ora
para um Cm = C, {er-se-ac as seguinies produgodes 6ptlimas:

A-a aB + Ab - BC -1C
Qg > => Qg = 28b

B
A-a A-C
< B = UW-=98

A-C .
Quando se produz Qp =3B esla-se, apenas, a vender no mer-

B ) -
cado B, enquanto que quando se produz Qg = —— AszEC e

vende-se nos dois mercados, gralicamente (em-se:

Ty
LS
Sl !
Ab+aR - Ch -CB
2bB

Da inlersecgio da curva de Cm com a Rm (a qual se apresenla
desconlinua, pelo faclto de se vender apenas no mercado B, para
pg > a e vender-se nos dois mercados, quando pg < a) obiém-se 2
pontos de producdo. Impode-se, agora, uma gpcao relativaniente ao
nivel de produgdo. Para uma decisao [inal, ha (ue comparar a
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area dos triangulo [AFB] com [DFE]. Nesle caso [AFB| < [CFE], ou
seja como a 1% superficie mede a perda de lucro quando se passa da
solucdo/vender num s6 mercado para a solugio/vender nos 2
mercados e a 2* superlicie mede o lucro adicional sempre que se
passa da 1 solugdo a 2%, entao deve-se vender nos 2 mercados.

Generalizando se os Cm = C' > C, de lal forma que a drea [AFB]
viesse maior que a area [DFE], entio a perda de lucro maior que o
lucro adicional; logo vender-se-ia num s6 mercado. Esgotando ag
hipdleses plausiveis, dir-se-ia que se os Cm = C" de lal forma que a
area [AFB] igual 4 area [DFE], entao seria indiferente optar por
uma sclugiio ou por oulra.

CONCLUSAO

A {coria da discriminacido de precos encontra-se, a par e
passo, no (uolidiano empresarial envolvente. Basta pensar na
EDP e na sua nova pelilica de preces, que cria uma nova labela
para clientes com poténcia instalada acima dos 19,8KvA, para
constalarmos a pralica de um lipo de discriminacio de pre¢os do
27 grau. Também, a TAP ao dislinguir precos em conformidade
com uma classe turistica e uma classe execuliva, esla a proceder a
uma discriminago de 3° grau. Ainda, nesle dominio, se pode
recordar a politica de larifas dilerenciadas seguida pela
TELECOM, em [ung¢io da inlensidade da Procura de "linhas de
comunicagao”, periodo congeslionado (on peack) e periodo
descongeslionado (off peack). Muilos mais casos se podem
identilicar, as redes holeleiras dilerenciando os precos entre as
épocas allas e as épocas baixas, os esiudios de cinema
dilerenciando precos em funcao da idade dos especladores, a C.P.
pralicando tarifas especiais para a 3* idade e para os mililares,
elc.
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